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Triangulos congruentes tém a mesma forma e o mesmo
tamanho: seus lados e angulos correspondentes tém
medidas iguais. Eles podem estar girados ou refletidos. 2

Trés lados de um triangulo tém
as mesmas medidas dos trés
lados correspondentes do outro.

Dois lados e o angulo ENTRE eles
sao congruentes aos correspondentes
do outro triangulo.

Nao serve um angulo qualquer.

6 ALA: ANGULO,

Dois angulos e o lado ENTRE seus
vértices sao congruentes aos
correspondentes do outro triangulo.g

o - S0 trés angulos iguais nao garantem congruéncia:
os tridngulos podem ter tamanhos diferentes.

respeite a correspondéncia - conclua sobre lados ou angulos.

Marcas iguais
indicam medidas J

iguais.
o~ sigmfica

> «é congruente 3" I
N

~

{C}} Para demonstrar: identifique os dados — escolha um caso de congruéncia -
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—  Uma demonstragdo para qualquer paralelogramo. -

€) - ParTA Do auE £ pADO

Paralelogramo é um quadrilatero com dois
pares de lados opostos paralelos.

Em ABCD: AB || CD e BC || AD.

Trace a diagonal AC.

Vamos provar AB = CD e BC = AD, sem
assumir essas igualdades no inicio.

Se duas retas paralelas sao cortadas
por uma transversal, os angulos alternos
internos tém a mesma medida.

AC corta os dois pares de paralelas.
Observe os angulos nos extremos
da diagonal.

T”

€) - IDENTIFIQUE A CONGRUENCIA

AB || CD — £ZBAC = £ZDCA.
BC | AD — ZBCA = ZDAC.
AC = CA: é o mesmo segmento.

O lado AC fica entre os dois dngulos
comparados. Pelo caso ALA, AABC = ACDA.

Correspondéncia dos vértices:
A—C,B<—D C A

* USE AS PARTES CORRESPONDENTES /

© o ooooe

T = [ -
AB corresponde a CD; BC corresponde a DA. _‘ 1 - Medir um desenho ajuda a investigar.
Portanto, AB = CD e BC = AD. Demonstrar exige justlflc:rdpgfo‘:“e

a todo
A diagonal divide o paralelogramo em dois a propriedade vale par

tridngulos congruentes. paralelogramos.
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* DIAGONAIS DO RETANGULO |

Prove que as duas diagonais tém a mesma medida.

o - CONSTRUA E NOMEIE

Compare os
triangulos DAB

Retangulo tem quatro angulos
retos e também é um paralelogramo.

Trace AB =6 cm.
Com esquadro, erga perpendiculares
em A e B, no mesmo lado de AB.

Marque AD=BC=4cmeunaDaC.
Trace AC e BD. e

9 . APLIQUE 0 CASO LAL

o AD = BC: lados opostos do paralelogramo,
propriedade ja demonstrada.

€) AB = BA: lado comum.
€ 4DAB = £CBA =90°.

@ 0 ingulo reto esté entre os dois lados
comparados.

© Logo, ADAB = ACBA pelo caso LAL.

0 Correspondéncia dos vértices:
DeC Ao B Be A

A demonstracao vale
para qualquer retangulo;

® DB corresponde a CA. ndo depende das medidas Nao basta ser
Portanto, BD = AC. escolhidas para o desenho. paralelogramo para ter
diagonais iguais. Nesta prova,
® Em outro retangulo, AC = 13 cm os angulos retos sdo essenciais.

implica BD =13 cm.
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Vamos usar a congruéncia
de tridngulos para entender
a posi¢do das diagonais.

1 » USE 05 QUATRO LADOS IGUAIS -

Losango tem os quatro lados com a mesma medida.
As diagonais AC e BD se encontram em O.

AB = CB, AD = CD e BD é comum.
Pelo caso LLL, AABD = ACBD.
Assim, ZABD = ZCBD.

Como O estd em BD, isso também da

<>
/

B ZABO = ZCBO.

2 » COMPARE OUTRO PAR
> -

Agora compare AABO e ACBO:
® AB = CB: lados do losango.
® BO = BO: lado comum.

® /ABO = £CBO: resultado do passo anterior.

r

Pelo caso LAL, AABO = ACBO.
Logo, ZAOB = ZCOB.

T

= K. — ' yest
=3 « POR QUE 0 ANGULO E RETO?
7 Como os dngulos

ZAOB e £COB sao
iguais e formam um

)

L
-

. Q * ATENGAO!
Nao comece supondo

angulo em O €
o que 0 angu -
Como sdo iguais, cada um mede 180° + 2 = 90°. reto: essa €a conclusao

Portanto, AC L BD: as diagonais do losango que queremos
sao perpendiculares. demonstrar.

A, O e C estdo alinhados. Por isso, ZAOB e ZCOB
somam 180°.

Retangulo: diagonais de mesma medida.
Losango: diagonais perpendiculares.
0 quadrado possui as duas propriedades, pois é retangulo e losango.
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ESCOLHER E JUSTIFICAR

Uma boa demonstracdo explica os dados, o caso e a conclusao.

o * 0S DADOS SAO SUFICiENT ES? Compare AABC e ADEF. Diga se os dados garantem a )

congruéncia. Se garantirem, cite o caso.
A: AB=DE,AC=DFe £BAC = ZEDF.
AB = DE, BC =EF e CA=FD.

os trés angulos correspondentes sao iguais.

PRy

Justifique especialmente a situagao C.

' — I J
€ - compLETE A DEMONSTRAGAD

PQRS é um paralelogramo. Foi tracada a diagonal PR.

POIRS=ZQPR=4______.

5 rR | QRIIPS— 2QrRP=2 :

O lado comum é

Pelo caso , APQR = ARSP.

Portanto, PQ = eQR=

€) - p1aGoNAIs E UMA INCOGNITA

EFGH é um retangulo com diagonais EG e FH.

No caderno, justifique a congruéncia entre AHEF e AGFE
e conclua que EG = FH.

Se EG=2x+ 4 e FH = 3x - 1, determine x e a medida
de cada diagonal.

X =

Diagonais:
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RECONSTRUIR A DEMONSTRACAO

Organize argumentos e reconhega os limites de cada prova.

4 -+ COLOQUE A PROVA EM ORDEM

No losango ABCD, as diagonais se encontram em O. Numere as etapas de 1a 5.

(
(

) Pelo caso LAL, AABO = ACBO.

) AB = (B, AD = CD e BD comum déo
AABD = ACBD por LLL.

) £AOB = £COB e os dois angulos somam 180°.
) Da primeira congruéncia, ZABO = ZCBO.

) Cada angulo em O mede 90°; logo, AC L BD.

5 « VALE PARA TODO PARALELOGRAMO? 7 ‘_
)

Lia disse: “Posso repetir a prova do retdngulo para concluir que
todo paralelogramo tem diagonais iguais.”

D

O paralelogramo ilustrado tem AC =10 cm e

BD = 6 cm. Ele confirma ou refuta a afirmacao?
Explique qual condicao usada na prova do retangulo
ndo esta garantida em um paralelogramo qualquer.

No caderno, use régua e esquadro para construir um
retangulo de lados 5 cm e 3 ¢m, seguindo o procedimento
da mini aula. Nomeie os vértices ABCD em ordem e trace as
diagonais. Escreva uma demonstracao de que elas tém a
mesma medida: indique os triangulos comparados, os dados
que permitem concluir a congruéncia e o caso utilizado.
Mega as diagonais apenas para conferir o desenho.

(] Construgao e nomes
(] Correspondéncia
(] Caso justificado

[:] Conclusdo demonstrada
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